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1 Kolokwia

1.1 Zadanie 1
Tresé: Sprawdz poprawnosé reguty dowodzenia:

a —=~fa =
~

Przykladowe rozwigzanie: Zatozmy falszywos¢ rozumowania:
wla=~Na= =1 AN w(~a)=0
Zatem:
wi~a)=0 = wla)=1
Analizujac zalozenia (gorna czesé reguly dowodzenia) dostaniemy wowczas sprzecznosé:

@  koniunkcja jest prawdziwa <= oba zdania sa prawdziwe

& jesli B jest prawdziwe, wowczas o = ~ [3 jest falszywe, a zatem koniunkcja jest
falszywa, co stoi w sprzecznosci z w (o =~ A a = () =1

&  jesli O jest falszywe, wowczas o« = [ jest falszywe, a zatem koniunkcja jest
falszywa, co stoi w sprzecznosci z w (o« =~ AN a = () =1

Stad, zatozenie o nieprawidlowosci rozumowania prowadzi do sprzecznosci, wnioskujemy
zatem o jego prawidtowosci.

1.2 Zadanie 2

Tresé: Sprawdz czy ponizsza reguta wnioskowania jest poprawna:
b = U,~ )=V
v

Przykladowe rozwiazanie: Zadanie mozna rozwiazac¢ analogicznie jak powyzej. Dlate-
go dla urozmaicenia tym razem proponuje rozwazy¢ mozliwe opcje. Wiedzac, ze tabela
implikacji przedstawia sie:

Plag|p = ¢
11 1
110 0
01 1
010 1




Widzimy, ze jesli w(v) = 0 to, cho¢ implikacja 0 == 0 jest prawdziwa, 1 = 0
nie, zatem ich koniunkcja réowniez jest fatszywa. Stad wniosek, ze v falszywe byé nie
moze — przeciwnie, 1 = 1 jest prawdziwe, jak i zgodnie z powyzsza definicja implikacji
z zaprzeczenia prawdziwemu p prawda rowniez moze wynika¢. Stad otrzymujemy wniosek
rozumowania, potwierdzajac jego poprawnosc.

2 Komentarz

Cciatbym réowniez odniesé do zadania 8 z listy 1. Jak stusznie zauwazyt(x) p. HEE, czesé
zdan (w szczegdlnosei ostatnie) nie daja sie tatwo przetozy¢ na formalny zapis. Przyczyny
tego upatruje sie w nieprecyzyjnosci jezyka moéwionego/pisanego oraz czestej potrzebie
kontekstu, domysltéw, niedopowiedzianych stwierdzen. O ile zdania pokroju ,,Chodze do
kina tylko gdy jest brzydka pogoda'" nie sprawiaja nam problemu, sa $ciste i doktadnie
okreslone, w sytuacjach gdy pojawiaja sie spojniki spoza formalizmu potrzebujemy przy-
pisa¢ im jakis kontekst. W zdaniu (g) pojawia sie spéjnik ,gdy" — zgodnie ze stownikiem
jezyka polskiego moze on wprowadzaé okolicznosci, czas, rozwija¢ znaczenie. Dla nas naj-
istotniejsze jest, ze moze on wprowadza¢ dodatkowo warunek. W matematyce rozrézniamy
jednak warunek konieczny oraz warunek wystarczajacy. Takiego rozréznienia nie mozna
poczyni¢ w tym przypadku opierajac si¢ wylacznie na tresci. Formutujac powyzsza mysl,
dopowiadajac pewne luki, zdanie mozna sformalizowa¢ na rézne sposoby.

Co wiecej, im dtuzej mysle o tym zdaniu, tym mniej pewny jestem do czego odnosi sie
,W przeciwnym razie" — na pewno zdanej sesji, czy moze jednak wyjazdu na wyspy?

Konkludujac, sadze ze celem tego zadania, a w szczeg6lnosci tego przyktadu byto skto-
nienie uczestnikow zajeé¢ do gltebszego zastanowienia sie nad réznicami pomiedzy jezykiem
potocznym, zanurzonym w pewnym srodowisku, oraz precyzyjng aparatura jaka zapewnia
nam logika formalna i matematyka.

Zeby jeszcze bardziej uwidoczni¢ réznice oraz podobieristwa, przytocze ponizej zada-
nie[l dla studentow Wydzialu Matematyki i Informatyki UWr, zaproponowane w 2014 roku
przez prof. Ludomira Newelskiego. Zachecam do pochylenia sie nad nim wtasnie w wyzej
opisanym kontekscie.

"https://www.math.uni.wroc.pl/ newelski/dydaktyka,/wdm-A /listy /listalb.pdf|
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[ Oznaczajac symbolem p zdanie "Ala je", zas zymbolem ¢ zdanie "As wyje" i uzywa-
jac spojnikow logicznych oraz nawiaséw zapisa¢ jako formuty rachunku zdan nastepu-
jace zdania:

(a) Ala je pod warunkiem, ze As wyje.

(b) As nie wyje, zas Ala nie je.

(c) Ani Ala nie je, ani As nie wyje.

(d) As wyje, o ile Ala nie je.

(e) As wyje doktadnie wtedy, gdy Ala je.

(f) Badz Ala je, badz As wyje.

(g) Albo As wyje, albo Ala je.

(h) Ala je tylko wtedy, gdy As wyje.

(i) Ala je doktadnie wtedy, gdy As wyje.

(j) Ala je, a As wyje.

(k) Ala je, chyba ze As wyje.

(1) Ala je pomimo tego, ze As wyje.

(m) Ale je, no i As wyje.

Wsk: w razie watpliwo$ci mozna napisa¢ tabelke wartosci logicznych zdania w zalez-
nosci od wartosci logicznych zdan sktadowych p i ¢. Niektore formuty sie powtarzaja.
Zmaczy to, ze pod wzgledem logicznym odpowiednie zdanai sa réwnowazne. Czy maja
jednak to samo znaczenie potoczne 7
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